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В дальнейшем обозначим через D  тре-

угольную область, ограниченную отрезками  
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где )31)(,(),,(),,(),,(  jyxfyxcyxbyxa jjjj
 –  

заданные функции класса ),()(1 DCDC   

)(),( 2 DCyxv   – искомая функция. 

Пусть в системе (1) коэффициенты 

),(),,(),,( yxcyxbyxa jjj
 и правые части 

)31)(,(  jyxf j
 удовлетворяют условиям 
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Тогда, вводя новую функцию 

uyxyxv 1)(),(   

и используя равенства  
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из системы (1), получим систему дифферен-

циальных уравнений в частных производных 

второго порядка вида  
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Для системы (11) условиями 

совместности являются:  
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Вводя новую функцию W
y

u

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  из двух 

последних уравнений системы (11) получим 

переопределенную систему в частных произ-

водных первого порядка с одной сингулярной 

линией  
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Сначала находим решение второго 
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После, подставляя значение )(1 x  из 
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Используя условие (22) из первого 
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и функция )0,(2 xf  в окрестности точек 0x  
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1

33 ),()0,0(

11 dsesxxW

y

sxg









 

)),0,()0,(exp(

]
2

)0,()(
)),(exp(

)([),,(

22

1

2

3

0

)0,0(

)0,0(1

)0,0()0,0(

1
3

2

32

tx

xgtx
dx

x
t

x
tyxK

y

g

g

gg














 






 

а  321 ,, ccc  – произвольные постоянные. 

Теорема 1. Пусть в системе (11), 

функции )31)(,(),,(  jyxfyxg jj
 – удовле-

творяют условиям (12), (13), (14), (15), (20), 

(21), (22), (25), (26), (28), (31), (32) и 

,0)0,0(3 g 0)0,0()0,0( 32  gg  в области D . 

Тогда любое решение системы (11) из класса 

)(2 DC  представимо в виде (33). 

Замечание 1. Решение вида (33) в 

окрестности сингулярной линии xy  , при вы-

полнении всех условий теоремы 1 непрерывно.  

Теорема 2. Пусть в системе (1) коэф-

фициенты ),(),,(),,( yxcyxbyxa jjj
 и правые 

части )31)(,(  jyxf j
 удовлетворяют усло-

виям (2), (3), (4), (5), (6), (7), (8), (9), (10) и вы-

полнены все условии теоремы 1. Тогда любое 

решение системы (1) из класса )(2 DC  пред-

ставимо в виде  

),,()(),( 1 yxuyxyxv               (34) 

где функция ),( yxu  имеет вид (33). 
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Замечание 2. Решение вида (34) в 

окрестности сингулярной линии xy   при 

выполнении всех условий теоремы 2 неогра-

ниченно. 
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Of one over determined system differential  

equations at private derivative second order 

with one singular lines in general case 
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In this paper, an over determined system of second-order partial differential equations with a single 

singular line in the General case is investigated. A compatibility condition is found for over deter-

mined systems of second-order partial differential equations with a single singular line in the Gen-

eral case. If the compatibility condition is met, integral representations of the variety of solutions are 

found explicitly in terms of three arbitrary constants, when the singular line is in the boundaries of 

the domain for which initial data problems (Cauchy-type Problems) can be set. 
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